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,𝒪 َؼزجش فٙ انفضبء انًُغٕة إنٗ يؼهى يزؼبيذ يًُظى  𝑖 , 𝑗 , 𝑘    انفهكخ  𝒮                  

∶  𝒮 :  انزٙ يؼبدنزٓب ْٙ    𝑥2 + 𝑦2 + 𝑧2 − 2𝑥 − 4𝑦 − 6𝑧 + 8 = 0            

∶  𝒫 :   انز٘ يؼبدنزّ  𝒫 ٔ انًغزٕٖ    𝑥 − 𝑦 + 2𝑧 + 1 = 0.  

( ن3,0): التمريه الأول   

  6   ٔ أٌ شؼبػٓب ٚغبٔ٘  Ω 1,2,3 ْٙ انُمطخ   𝒮 ثٍٛ أٌ يشكض انفهكخ 

  . 𝒮  يًبط نهفهكخ  𝒫 رحمك يٍ أٌ انًغزٕٖ 

  . 𝒫  ٔ انؼًٕد٘ ػهٗ Ω انًبس يٍ  ∆ حذد رًضٛلا ثبسايزشٚب نهًغزمٛى 

  . 𝒫  ٔ  𝒮  َمطخ رًبط 𝐻حذد يضهٕس احذاصٛبد انُمطخ 

( ن3,0) : الثاويالتمريه   

3 أكزت ػهٗ انشكم انغجش٘ انؼذد انؼمذ٘   − 2𝑖 2   

𝑧2:      انًؼبدنخ انزبنٛخ ℂحم فٙ  − 2 4 + 𝑖 𝑧 + 10 + 20𝑖 = 0  

,𝒪 َؼزجش فٙ انًغزٕٖ انؼمذ٘ انًُغٕة إنٗ يؼهى يزؼبيذ يًُظى يجبشش   𝑢  , 𝑣   انُمظ  𝐴 ٔ 𝐵 

 ٔ𝐶 ْٙ ٙانزٙ أنحبلٓب ػهٗ انزٕان   :𝑎 = 1 + 3𝑖  ٔ  𝑏 = 7 − 𝑖  ٔ  𝑐 = 5 + 9𝑖.   

:   ثٍٛ أٌ 
𝑐−𝑎

𝑏−𝑎
= 𝑖 

 . يزغبٔ٘ انغبلٍٛ ٔ لبئى انضأٚخ 𝐴𝐵𝐶اعزُزظ أٌ انًضهش 

( ن2,5) : الثالثالتمريه   

( ن2,5) : الرابعالتمريه   

لا ًٚكٍ انزًٛٛض ثُٛٓب  ) 1 ٔ 1 ٔ 1 ٔ 1- ٔ 0 ٔ 0 ٔ 0ٚحزٕ٘ كٛظ ػهٗ عجغ ثٛذلبد رحًم الأػذاد 

 .َغحت ػشٕائٛب ٔ فٙ آٌ ٔاحذ صلاس ثٛذلبد يٍ انكٛظ ' : َؼزجش انزغشثخ انؼشٕائٛخ انزبنٛخ . (ثبنهًظ 

 : َؼزجش الأحذاس انزبنٛخ 

 𝐴 " .  يٍ ثٍٛ انجٛذلبد انضلاس انًغحٕثخ 0لا رٕعذ أٚخ ثٛذلخ رحًم انؼذد . " 

 𝐵 " . ُٗعحت صلاس ثٛذلبد رحًم أػذاد يخزهفخ يضُٗ يض. " 
 𝐶" .  يغًٕع الأػذد انًغغهخ ػهٗ انجٛذلبد انًغحٕثخ يُؼذو. " 

 ْٕ 𝐶 صى ثٍٛ أٌ احزًبل انحذس 𝐴 ٔ 𝐵أحغت احزًبل كم يٍ انحذصٍٛ 
2

7
.  

;   𝑥 ℝ\ −1 ∀ :رحمك يٍ أٌ    
𝑥2

𝑥 + 1
= 𝑥 − 1 +

1

𝑥 + 1
 

   :ثٍٛ أٌ 
𝑥2

𝑥 + 1
 

2

0

𝑑𝑥 = ln 3 

𝑥  : ثبعزؼًبل يكبيهخ ثبلأعضاء ثٍٛ أٌ  ln 𝑥 + 1 
2

0

𝑑𝑥 =
3

2
ln 3 
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= 𝑔 𝑥:     ثًب ٚهٙ ℝ انًؼشفخ ػهٗ 𝑔َؼزجش انذانخ انؼذدٚخ  𝑒−𝑥 + 𝑥 − 1.   

( ن 9 ) : الخامسالتمريه   

; 0  رضاٚذٚخ ػهٗ 𝑔 صى اعزُزظ أٌ ℝ يٍ 𝑥 نكم 𝑔′(𝑥)احغت  ,∞−  ٔ رُبلصٛخ ػهٗ  ∞+  0 .  

𝑔(𝑥)ثٍٛ أٌ   ≥ = 𝑔 0لاحظ أٌ    ) ℝ يٍ 𝑥  نكم 0 0  )                                    

∶  𝑥𝜖ℝ∀ :  صى اعزُزظ أٌ    𝑒−𝑥 + 𝑥 ≥ 1  

𝑓أدسط إشبسح   ′(𝑥) صى ضغ عذٔل رغٛشاد انذانخ  𝑓.  

;   𝑛𝜖ℕ∀ :  ثٍٛ ثبنزشعغ أٌ    0 ≤ 𝑢𝑛 ≤ 1  

 .  يزمبسثخ صى حذد َٓبٚزٓب 𝑢𝑛 𝑛𝜖ℕ اعزُزظ أٌ انًززبنٛخ  

I 

;   ∗𝑥𝜖ℝ∀  :ثٍٛ أٌ    𝑓 𝑥 =
1

 1 +
1
𝑥𝑒𝑥 

 

ل انُزٛغخ يجٛبَٛب                             ٔ                    :       ثٍٛ أٌ  ِّٔ lim .  صى أ
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) = 0 lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = 1 

𝑥𝜖ℝ   ;  𝑓∀  :  ثٍٛ أٌ  ′ 𝑥 =
 𝑥 + 1 𝑒−𝑥

 𝑥 + 𝑒−𝑥 2
 

𝑥 صى أدسط إشبسح                     :                                      رحمك يٍ أٌ  − 𝑓(𝑥)  ٗػه  ℝ.  

 

 ∀𝑥𝜖ℝ   ;   𝑥 − 𝑓 𝑥 =
𝑥𝑔(𝑥)

𝑔 𝑥 + 1
 

∶  Δ  ٔ انًغزمٛى         اعزُزظ انٕضغ انُغجٙ نهًُحُٗ     𝑦 = 𝑥.   
𝟏𝟏

𝟎𝟏𝟐
  C 

,𝒪  فٙ يؼهى يزؼبيذ يًُظى  𝑓  انًُحُٗ انًًضم نهذانخ       ٔ نٛكٍ   𝑖 , 𝑗      
𝟏𝟏

𝟎𝟏𝟐
  C 

,𝒪  فٙ انًؼهى             ٔ  Δ أَشئ  𝑖 , 𝑗    (  َؤخز  :
1

1−𝑒
≈ −0,6  ).   

𝟏𝟏

𝟎𝟏𝟐
  C 

 .(                اعزؼًم َزٛغخ انغؤال   ) 𝑓 ْٕ ℝثٍٛ أٌ حٛض رؼشٚف انذانخ 

  .(              اعزؼًم َزٛغخ انغؤال      )  رُبلصٛخ 𝑢𝑛 𝑛𝜖ℕ ثٍٛ أٌ انًززبنٛخ  

  . أصم انًؼهى𝒪  فٙ انُمطخ        أكزت يؼبدنخ انًًبط نهًُحُٗ  
𝟏𝟏

𝟎𝟏𝟐
  C 

 :       انًؼشفخ ثًب ٚهٙ 𝑢𝑛 𝑛𝜖ℕ َؼزجش انًززبنٛخ انؼذدٚخ  
 ∀𝑛𝜖ℕ  ∶   𝑢𝑛+1 = 𝑓 𝑢𝑛 
𝑢0 = 1                            
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= 𝑓 𝑥 :    انًؼشفخ ثًب ٚهٙ 𝑥 نهًزغٛش انحمٛمٙ 𝑓َؼزجش انذانخ انؼذدٚخ 
𝑥

𝑥 + 𝑒−𝑥
 

www.baclive.blogspot.com


